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Radicali nell’insieme dei reali positivi

Il DEFINIZIONE

Radice di un numero positivo
o nullo

naturale diverso da 0

Dati un numero naturale n, diverso
da 0, e un numero reale a, positivo
o nullo, la radice n-esimadia e
quel numero reale b, positivo o P2l
nullo, la cui potenza con esponente maggiori o
n ¢ uguale ad a. ugdalla g

Va=b & Db'=a

Radicali nell’insieme dei reali

Dati un numero naturale n, diverso da 0 e un numero reale a, si chiama radice n-esima del numero a
il numero reale b, se esiste, avente lo stesso segno di a, la cui potenza con esponente n e uguale ad a

_ ~a>0 » numero reale positivo
n pari a=0 > =0
i ~a<0 »Z inR
Va
. . a>0 » numero reale positivo
u n dispari I a=0 . =0
~a<0 ———> numero reale negativo
indice
4 esponente 4 5
3? del radicando 3 un radicale
radicando

n
Si chiama radicale il simbolo \/g

di cui n e I’indice e a il radicando
1

Q/g =a" infatti:



Bl DEFINIZIONE
Potenza con esponente razionale

La potenza con esponente raziona-

m . s
le — di un numero reale a, positi-
n

vo o nullo, e la radice n-esima dia™.

da cui si deduce:
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an nq ar @2 0)

/am = a% — ar:_g =vam™

Il TEOREMA

Dato un radicale, si puo ottenere
un radicale equivalente moltipli-
cando per uno stesso numero na-
turale (diverso da 0) sia 'indice del
radicale sia 'esponente del radi-

cando.
mp
npFmp __ Anp __
e viceversa a =d —
Il TEOREMA

Dato un radicale, si puo ottenere
un radicale equivalente dividendo
I'indice della radice e I'esponente
del radicando per un divisore co-
mune.
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Operazioni con i radicali

Bl TEOREMA
Teorema del prodotto

Il prodotto di due radicali con lo stesso indice ¢ un radicale che ha per in-
dice lo stesso indice e per radicando il prodotto dei radicandi, ossia

Va-V/b=ab

conaebreali,a =0,b =0 e n naturale, n # 0.

Bl TEOREMA

I quoziente di due radicali (il secondo diverso da 0) con lo stesso indice ¢

un radicale che ha per indice lo stesso indice e per radicando il quoziente
dei radicandi.

Va:Vb=Ya:b, conaebreali,a=0eb >0, nnaturale, n # 0.

Bl TEOREMA

La potenza m-esima di un radicale ¢ un radicale che ha per indice lo stes-
so indice e per radicando la potenza m -esima del radicando, ossia

n .
(Va)"=</a™ connemnaturali,n # 0em # 0, e areale,a = 0.

m

1
Q@)ﬂz an | =an =4/a"

BN TEOREMA

La radice m-esima di un radicale di indice n ¢ un radicale che ha per in-
dice il prodotto degli indici m - n e per radicando lo stesso radicando.

/Na=a,

con me nnaturali,n #0em # 0, eareale,a = 0.

m mp
NfAaM _ Aan _ ~ANp _ NP/ mp
Infatti a =a" =a P = a
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Si applicano infatti le proprieta delle potenze, che gia conosciamo:

PROPRIETA ESPRESSIONE CON
1. Prodotto di potenze di gregh=ghte
ugual base
2. Quoziente di potenze di a:a"=a""™" a#0
ugual base
3. Potenza di una potenza (")t =g"®
4. Prodotto di potenze di a"-b"=(a-b)"
ugual esponente
5. Quoziente di potenze di a’ ( a )" b+#0
ugual esponente bt \p
6. Segno di una potenza (—a)=—a4 d numero dispari
(+a)'=+a’  dnumero dispari
(xa)=+af p numero pari
7. Potenza con base a\™" ( by\» b
frazionaria ed esponente 77/ T,/ T 0 4 FOAb#O

negativo
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Addizione fra radicali simili

Il DEFINIZIONE
Radicali simili

Due radicali irriducibili si dicono A A
simili quando hanno lo stesso indi- 3‘\fi & simile a 15‘\fi
ce, lo stesso radicando e possono

essere diversi solo per il fattore che

li moltiplica, detto coefficiente del
radicale.

Bl REGOLA

Somma algebrica di radicali simili

La somma algebrica di due o piu

A A A
radicali simili e il radicale, simile ai 3‘\li i 2‘\/i = 5‘\li

dati, che ha come coefficiente la
somma algebrica dei coefficienti.




